SUITES ET RECURRENCE |
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Etude d'une suite deflme par récurrence

On considére la suite (wu,,) définie par:

. 3u'."l' _i— 4
up =1 et pourtoutentier naturel n, Upy = ————.

t, + 3
Calculer 111, s et us.
Conjecturer le comportement de la suite (u., ).

s : ST 3r 4 4
a) Onconsidére la fonction f définiesur R par  f(z) = e
b i

Montrer que, si = € [1; 2], alors f(z) € [1;2].
b) En déduire par récurrence que, pour tout entier naturel 7,
1 Sk e
4 —u?

Pour tout entier naturel n, y
Uy + 3

montrer que iy — Up =

En déduire le sens de variation de la suite (u, ).

Justifier que la suite (u,,) converge.

On suppose que sa limite L vérifie L = ales :
Determiner L, Liojed
i 2 —u,
Pour aller plus loin, on pose v, = — ™,
24 u,

a) Montrer que la suite (v,) est une suite géométrique,
b) Déterminer v, en fonction de n.

Une suite qui se rapproche de sa limite ...

-+ Limite L

Les suites sont omniprésentes dans Ia vie quotidienne et les scences : =%
- modélisation de populations, évolution d'un capital, algorithmes
v informatiques, phénomenes physiques ... Elles permettent de décrire

une évolution étape aprés étape et de prévoir un comportement

dans le temps.
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l Calculer des termes d'une suite definie par recurrence ;M ma
Etudier une fonction associée a une récurrence

Utiliser un encadrement et le raisonnement par récurrence
Etudier le sens de variation d'une suite ’,aw" 4
Demontrer la convergence d'une suiie

Determiner une limite

Introduire une suite auxiliaire et une expression explicite
Interpréter un résultat
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¢) Endeduire une expression explicite de u,,.
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