SUITES ET RECURRENCE | e
e Utiliser le théoréme des gendarmes,
de majorati de minorati
— FICHE D’EXERCICES #5 — | + Montrer quune sute et coissante

i — et majorée

if
o Théoréme des gendarmes 9 Théorémes de minoration et de majoration W
Dans chaque cas, déterminer la limite de la suite définie Dans chaque cas, déterminer la limite de la suite (u,), (v,), (w,)
(pour n assez grand si nécessaire). ou (t,,) en utilisant un théoréme de minoration ou de majoration.
n iy = Slzn n On sait que, pour tout n > 1,

Up = n? — 3n.
Déterminer la limite de (w,).

2+ cosn
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B On sait que, pour tout n > 1,

3 b
2——<w, <24+ —.
n n

B vp = —n? + 4sinn.
A l'aide d'une majoration, déterminer la limite
de (vy,).

B W, = n+ cosn.

a) Trouver une suite simple gqui minore w,,.
b) En déduire la limite de (w,,).

Déterminer la limite de (w,,).

n _n+sinn
Y = T

n ln = —2n + sin(n).

a) Trouver une suite simple qui majore £,
b) En déduire la limite de (£,).

a) Encadrer u,,.

b) En déduire la limite de (u,,). @
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0 Suite croissante et majorée | o Syntheése

On considére la suite (u,,) définie par On considére la suite (v,,) définie par
Un + 3 fom L 2
tp=1 et Uppl = 2 5 - vy = 2 et Upt1 = 2v, + 3.
Calculer 1y, i Bttt n Caleuler vy, vy et vs.

Conjecturer les variations de (u,) et un majorant Conjecturer les variations de (v,) et sa limite.

ossible.
: Montrer par récurrence que, pour tout n € N,

Montrer par récurrence que, pour tout n € N, Uy <3,

Uy 3.
— Montrer que —(vp — 3) (v + 1) @
_ n U - Uy = 4
Montrer que u, ; — u, = 2 i " vav, + 3+ v,

En déduire que la suite (u,,) est croissante. En déduire que la suite (v,,) est croissante.

Justifier que la suite (u,,) converge. Montrer qu'elle converge.
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‘ v/ Le théoréme des gendarmes permet de déterminer une limite par encadrement,
* FRAANAEE o Les théorémes de minoration et de majoration permettent de conclure & une limite infinie. I
‘ +" Une suite croissante et majorée est convergente. | l I




