G2 SUITES ET RECURRENCE

% NIVEAU AVANCE - POINTS DIFFICILES %

Démonstrations d'égalites, d'inégalités et de divisibilite

0BJECTIFS DE LA FICHE

@ Maitriser des démonstrations par récurrence
plus techniques.

° Utiliser la récurrence pour prouver des
égalités, des inégalités et des propriétés
de divisibilité.

@ Sstructurer une démonstration compléte

et rigoureuse.
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Pour démontrer qu'une propriété P(n) est vraie po

RAPPEL : PRINCIPE DE RECUR

nZmng:
o Initialisation : on montre que P(n,) est vraie.

9 Hérédité : on montre que, pour tout n. = np,
si P(n) est vraie alors P(n + 1) est vraie.

€ Conclusion : on conclut que P(n) est vraie pour
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a) Montrer par récurrence que, pour tout n € [,
n(n + 1)
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o EGALITES : DEMONSTRATIONS PAR RECURRENCE

b) Montrer par récurrence que, pour tout n € T,
% & (2Zn+1
Pyipgty, pp2= Mot DAL )é“ )

€) Montrer par récurrence que, pour tout n € T,
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1. Initialisation: ... .
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3. Conclusion @ ...

a) Soit (u,) la suite définie par up = 1 et
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9 INEGALITES : DEMONSTRATIONS PAR RECURRENCE

b} Montrer par récurrence que, pour tout n = 1,

| €) Mantrer par récurrence gue, pour tout nn € B,

a) Montrer par récurrence que, pour tout n € 4,
T divise 4™ — 1,
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2. Hérédité :

3. Conclusion @

o AUTRES PROPRIETES : DIVISIBILITE PAR RECURRENCE

| €} Montrer par récurrence que, pour tout n > 1,

3" — 1 est divisible par 2.

1. Initialisation : ... ... .

2. Hérédité @ ...

u,, + 2 I
Uil = : . Rl anmt (1+ )" 21+ nx pourtout réel z = 0.
Montrer par récurrence que, pour tout n & [,
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Rappel utile
Si a div

alors a divise :

e b et a divise ¢

e h+te
= b-c
s kb

(avec k

Si a divise 1

alors a = +1.

BILAN DE LA FICHE :

Je sais prouver des égalités
par récurrence,
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e sais prouver des inégalités

Je sais utiliser la

par récurrence.
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propriétés de divisibilité.
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récurrence pour des




