CZI SUITES ET RECURRENCE

Le raisonnement par récurrence

par récurrence.

pour tout entier n.

o

OBJECTIFS DE LA FICHE

Comprendre le principe d'un raisonnement

@ Reédiger une démonstration compléte.

Montrer qu'une suite vérifie une propriété
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RAPPEL : PRINCIPE DE RECURRENCE

Initialisation : on montre que Pn,) est vraie.

Hérédite : on moentre que, pour tout 2 = ng,
si P(n) est vraie alors P(n + 1) est vraie.

Conclusion : on conclut que P(n) est vraie pour tout n = ny.

Pour démontrer qu'une propriété P(n) est vraie pour tout entier

o Initialisation
©) Hercaite
o Conclusion

METHODE EN 3 ETAPES

a) [] mitialisation
Hérédité
Conclusion
b) [ Initiatisation
Hérédité
Conclusion
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€@ comerenore LE prINCIPE

Pour chacune des situations suivantes, associer a chaque étape (initialisation, hérédité, conclusion) la phrase correspondante.

On suppose que la propriété est vraie au rang n.
On montre qu'elle est vraie au rang 0.

On en déduit qu'elle est vraie pour tout n = 0.

On vérifie que la propriété est vraie au rang 1.
On conclut qu'elle est vraie pour tout n = 1,

On montre que, si elle est vraie au rang n alors
elle I'est aussi aurang n + 1.

c) ] mnitialisation * On établit que P(n + 1) est vraie,
[] Hérédite * On conclut : P(n) est vraie pour tout n = 2.
(7] Conclusion + On vérifie que P(2) est vraie.
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© cencaoremenT Par RECURRENCE
On considére la suite définie par up = 1 et u,,.1 = 0,6u, + 2. 2. Montrer par récurrence que, pour tout n € M, u, = 2,5.
1. Montrer par récurrence que, pour tout n € T, 1, < 5. 1. Initialisation :
1. Initialisation :
2. Hérédité 2.
3. Conclusion : 3. Conclusion :
3. En déduire un encadrement de u,, pour tout n € M.
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€) MONTRER PAR RECURRENCE QUE u, < u,,,

¥

On considére la suite définie par wyp = 2 et w, . = 2u, + 1.
Montrer par récurrence que, pour tout n € N, u, < u,,.
1. Initialisation :
2. Hérédité :
3 R —
'ﬁ Remarque :
Si u, = U, pour tout n,
3. Conclusion : 5 |
on dit que la suite (u,) est
croissante (ou croissante).
BILAN DE LA FICHE : e sais comprendre et utiliser @ Je sais rédiger une démanstration compléte. Je dois encore m'entrainer.
(T

le raisonnement par récurrence.




